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A Bertrand-Modell

Nem sokkal Cournot hires, amennyiségi alkalmazkodast hangstlyozo modelljének megjelenése
utan fogalmazta meg Joseph Bertrand francia matematikus kritikajat. Cournot modelljében
nem nyilatkozott arr6l, hogy az arak valtoznak-e. Bertrand felfogdsa szerint két vallalat
versenye sokkal inkabb az arak teriiletén zajlik, mint az arképzésnél sokkal iddigényesebb
termelésben. Felfogasa szerint tehat a valosagot inkabb olyan modell irna le, amelyben a két
vallalat — szintén szimultdin modon — az drak megallapitasaval konkuralnanak.

Cournot és Stackelberg megkozelitéseihez hasonldan tehat itt is arrdl van szo6, hogy a két
vallalat a piac teljes keresletét egymas kozott osztanak fel, a kiilonbség az, hogy ezt az arverseny
segitségével valositandk meg. Tegyiik fel, hogy a teljes piaci keresletet a szokasos inverz
keresleti fiiggvénnyel modellezziik: p=a—bq.

Nyilvanvalo, hogy a két vallalat kdlesonods fliggdsége ebben az esetben is megmarad, hiszen ha
valamelyikiik a profitmaximalizalo arat szeretné meghatarozni, akkor ez tobbek kozott attol is
fiigg, hogy a versenytars vajon milyen arat allapitott meg. Ha az utobbi alacsonyabb lenne,
akkor az egész piaci kereslet nala jelenne meg és az eldbbi vallalat bevétele zérus lenne. Ezzel
tehat olyan helyzet alakult ki, hogy a teljes piaci keresletet az a vallalat tudna kielégiteni,
amelyik a terméket alacsonyabb aron kindlja, a terméket magasabb aron kinalo vallalat felé
iranyulo kereslet 0 lesz. Amennyiben a két &r éppen egyenld egymassal, akkor az ezen &r mellett
1étezd piaci keresletet megfeleznék. Ennek értelmében az I-es vallalat keresleti fiiggvénye az
alabbi képlettel irhato le — a Il-es vallalat altal rogzitett p, ar az I-es vallalat szamara

természetesen adottsag:

0o, ha p,>p,

_ 1 _
ql(plvpz): EqD(plipz)’ ha P, =P,
q°(p,,P,) ha p,<p,

A fenti kifejezésnek megfeleld inverz keresleti fliggvényt a kovetkezd grafikonban piros szinnel

jeloltiik; itt a (O, a) és (% ,O) pontok altal meghatarozott egyenes a teljes piaci kereslet inverz

keresleti gorbéje.
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Vilagosan latszik, hogy az I-es vallalat inverz keresleti fliggvénye nem folytonos, ezért nem is
derivalhato, vagyis a szokasos marginalis elemzés itt nem alkalmazhato.

Feladat: Gondolja meg: mi a tartalmi kapcsolat a derivalhatosag és kozgazdasagi jelenségek
elemzése kozott?

A probléma megoldasat az kdvetkezé gondolatmenet segitségével talaljuk. Tudjuk, hogy az a
véllalat éri el a maximalis profitot, amelyik a terméket alacsonyabb aron kinalja, igy mindkét
vallalat arra torekszik, hogy minél alacsonyabb arat allapitson meg. Az ar als6 hatara viszont a
hatarkoltség. Ha az ar egyenld lenne a hatarkdltséggel, akkor ez azt jelentené, hogy az utolso
megtermelt termékegység eldallitasa éppen annyiba keriilne, amint amekkora bevételt
realizélna a termel0, ha ezt eladna. A hatarkoltségnél alacsonyabb ar ezek szerint azt implikalna,
hogy az utolsd termékegység nem hozna be a termelési koltségeit, tehat veszteségesen allitottak
volna el§ ezt; ez pedig nem racionalis. fgy a véllalatok 4raikat legfeljebb a hatarkoltség szintjére
csokkentenék.

a) Tegylik fel, hogy a két vallalat azonos hatarkoltségek mellett termel, azaz c=c, =¢,,
amibél ¢=p, =p, adodik. Tehat c=p=a—bq, illetve q* = a_;c . Mivel az arak

azonosak, ezért a két vallalat ezt a termékmennyiséget kozosen allitanak eld, vagyis ezt
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a termékmennyiséget — egy korabban emlitett feltételezés szerint — fele-fele aranyban

. % * 1 - , , . ey
termelik. Ezért érvényes, hogy q, =(, = Ea—bc . A két vallalat profitjai igy:

IT, =p,g; —¢,0; =cqg; —cq; =0
és
I1, =p,q, -¢,0, =cq, —¢q, =0.

Megallapithat6, hogy a Bertrand-duop6l azonos hatarkoltségek esetén nem biztosit
pozitiv profitot.

b) Tekintsiik most azt az esetet, amikor a hatarkoltségek kiilonbozoek, legyen
példaul c, #c,, és c, <cC,. Egyik elképzelhetd 4razasi stratégia lenne
p, =P, =C,. Az |-es véllalat szamara ez viszont nem lenne optimalis, hiszen ha

ezt az arat csak nagyon kis mértékben csokkentené, akkor az egész piaci kereslet
fel¢ irdnyulna, ami nyilvan nagyobb profitot jelentené, azaz ha az I-es vallalat
az arat a p; = C, — 1 szinten rogzitené, akkor ezzel kiszoritana a II-es vallalatot

a piacrol. Ha tehat p, =c, -t és p, =C, a két vallalat altal rogzitett arak

lennének, akkor az I-es vallalat esetén azt kapnank, hogy p, =c, —t=a-Dbq,

. ., a—C,+ , o, " , 11 - v g 1
amibdl q; = TZT ¢és nyilvan q, =0 adddna.. Az utdbbi egyenldségbdl
IT, =0 kovetkezne, mig az I-es vallalat profitja

a-C,+T _a—-C,+7
b b

profitja pozitiv, mert az 4rat nem a sajat hatarkoltség-szintjére csokkentené,

hanem csak valamivel a Il-es vallalat altal meghatarozott minimalis ara ala.

>0 lenne. Az l-es véallalat

I, =p,q, —¢,q; = (Cz _T)



